
ëÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÁÑ ÇÅÏÍÅÔÒÉÑ: ÌÉÓÔÏË 4
úÁÄÁÞÁ 1. òÅÛÉÔÅ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÅ Ó ×ÅÂÉÎÁÒÁ (ÅÓÌÉ |AA′| = |BB′|, ÔÏ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏ-ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÊ).úÁÄÁÞÁ 2. ðÒÉ×ÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÎÅ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÏ-ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÇÏ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ÓÏ ×ÓÅÍÉ ÕÇÌÁÍÉ ÐÏ120 ÇÒÁÄÕÓÏ×.úÁÄÁÞÁ 3. òÅÛÉÔÅ ÕÐÒÁÖÎÅÎÉÅ Ó ×ÅÂÉÎÁÒÁ: Ë×ÁÄÒÁÔ ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÏÊ 1 ÎÅÌØÚÑ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ 3 ÞÁÓÔÉÄÉÁÍÅÔÒÁ ÍÅÎØÛÅ 1.úÁÄÁÞÁ 4. ÷ÏÚØÍÅÍ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ËÒÕÇ B1 ÒÁÄÉÕÓÁ 1√3 . éÚ×ÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÏÎ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÕÎÉ×ÅÒÓÁÌØÎÏÊÐÏËÒÙÛËÏÊ ÄÌÑ ÍÎÏÖÅÓÔ× ÄÉÁÍÅÔÒÁ 1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. ðÏ×ÅÒÉÍ × ÜÔÏ. ðÏÓÔÁ×ÉÍ ÐÒÏÉÚ×ÏÌØÎÕÀ ÔÏÞËÕÎÁ ÅÇÏ ÇÒÁÎÉÃÅ É ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÒÕÇ B2 ÒÁÄÉÕÓÁ 1 Ó ÃÅÎÔÒÏÍ × ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ B1 ∩B2 |ÔÁËÖÅ ÕÎÉ×ÅÒÓÁÌØÎÁÑ ÐÏËÒÙÛËÁ ÄÌÑ ÍÎÏÖÅÓÔ× ÄÉÁÍÅÔÒÁ 1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ.úÁÄÁÞÁ 5. ó ÐÏÍÏÝØÀ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÁ ÚÁÄÁÞÉ 4 ÐÅÒÅÄÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ Ï ÔÏÍ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÔÏÒÔ ÄÉÁ-ÍÅÔÒÁ 1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÒÅÚÁÔØ ÎÁ ÔÒÉ ÞÁÓÔÉ ÍÅÎØÛÅÇÏ ÄÉÁÍÅÔÒÁ.îÁÚÏ×ÅÍ ÕÎÉ×ÅÒÓÁÌØÎÏÊ ÐÏËÒÙ×ÁÀÝÅÊ ÓÉÓÔÅÍÏÊ (ÕÐÓ) × R

2 ÌÀÂÕÀ ÓÏ×ÏËÕÐÎÏÓÔØ ÍÎÏÖÅÓÔ× {S�},ÏÂÌÁÄÁÀÝÉÈ ÔÅÍ Ó×ÏÊÓÔ×ÏÍ, ÞÔÏ ÄÌÑ ×ÓÑËÏÇÏ 
 ⊂ R
2, diam
 = 1, ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ Ä×ÉÖÅÎÉÅ, ÐÅÒÅ×ÏÄÑÝÅÅ
 ×ÎÕÔÒØ ÈÏÔÑ ÂÙ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔ× S�.úÁÄÁÞÁ 6. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÒÁ×ÉÌØÎÙÊ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË 
6 Ó ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅÍ 1 ÍÅÖÄÕ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ ÓÔÏ-ÒÏÎÁÍÉ. ÷ÏÚØÅÍ ÏÔÒÅÚÏË, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÊ ÃÅÎÔÒ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÅÇÏ ×ÅÒÛÉÎ, É ÐÒÏ×ÅÄÅÍÐÒÑÍÕÀ, ÐÅÒÅÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÕÀ ÜÔÏÍÕ ÏÔÒÅÚËÕ, ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÉ 1=2 ÏÔ ÃÅÎÔÒÁ. ðÒÑÍÁÑ ÏÔÓÅÞÅÔ ÏÔ ÛÅ-ÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉË ÂÅÚ ÕËÁÚÁÎÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ (ÏÂÏÚÎÁÞÉÍÅÇÏ 
′6) ÔÁËÖÅ ÓÌÕÖÉÔ ÕÎÉ×ÅÒÓÁÌØÎÏÊ ÐÏËÒÙÛËÏÊ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ.úÁÄÁÞÁ 7. ðÕÓÔØ ×ÅÒÛÉÎÙ ÛÅÓÔÉÕÇÏÌØÎÉËÁ 
6 ÓÕÔØ A;B;C;D;E; F . ðÕÓÔØ ÆÉÇÕÒÁ 
′6 ÐÏÌÕÞÅÎÁÉÚ 
6 ÕÄÁÌÅÎÉÅÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ Ó ×ÅÒÛÉÎÏÊ A. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÆÉÇÕÒÕ 
16, ÐÏÌÕÞÅÎÎÕÀ ÉÚ 
′6 ÕÄÁÌÅÎÉÅÍÔÁËÉÈ ÖÅ ÔÏÞÎÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× Ó ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ C É E. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÁËÖÅ ÆÉÇÕÒÕ 
26, ÐÏÌÕÞÅÎÎÕÀ ÉÚ
′6 ÕÄÁÌÅÎÉÅÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× Ó ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ B É C. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÉÇÕÒÙ 
16, 
26 ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÕÐÓ.úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÄÉÁÍÅÔÒÁ 1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ 5 ÞÁÓÔÅÊ,× ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅÔ ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË, ÏÔÓÔÏÑÝÉÈ ÄÒÕÇ ÏÔ ÄÒÕÇÁ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ 1√3 . õËÁÚÁÎÉÅ.éÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ 
6.úÁÄÁÞÁ 9. õËÁÖÉÔÅ ÔÁËÏÅ n, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ n ÞÁÓÔÅÊ, ×ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅÔ ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË, ÏÔÓÔÏÑÝÉÈ ÄÒÕÇ ÏÔ ÄÒÕÇÁ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ 1. ëÁËÏÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅn ÷Ù ÍÏÖÅÔÅ ÕËÁÚÁÔØ?úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÑËÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÄÉÁÍÅÔÒÁ 1 ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÒÁÚÂÉ×ÁÅÔÓÑ ÎÁ 6 ÞÁÓÔÅÊ,ÄÉÁÍÅÔÒÙ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÐÒÅ×ÏÓÈÏÄÑÔ ×ÅÌÉÞÉÎÙ √133 (2 −√3) = 0:5577::: õËÁÚÁÎÉÅ. éÓÐÏÌØÚÕÊÔÅ ÕÐÓ
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